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10 巡回群, 剰余類
1. • 位数 1 〈[0]〉 = {[0]}.

• 位数 2 〈[4]〉 = {[0], [4]}.
• 位数 4 〈[2]〉 = {[0], [2], [4], [6]}.
• 位数 8 〈[1]〉 = {[0], [1], · · · , [7]}.

2. どか 1 H ≤ G なので, (ぐ 2)より x−1 ◦ x = 1G ∈ H より, x ∼ x.

どか 2 x ∼ y とすると, x−1 ◦y ∈ H. (ぐ 3)より H 3 (x−1 ◦y)−1 = y−1 ◦ (x−1)−1 =

y−1 ◦ x. よって y ∼ x.

どか 3 x ∼ y, y ∼ z とすると, x−1 ◦ y ∈ H, y−1 ◦ z ∈ H. (ぐ 0),(ぐ 1) より,

H 3 (x−1 ◦ y) ◦ (y−1 ◦ z) = x−1 ◦ z. よって, x ∼ z.

11 剰余類分解
1. 乗法による群 G = {+1,−1, +i,−i} と, その部分群 H = {+1,−1} を考える. 群

G の, 部分群 H による (左)剰余類分解を求めよう.

2. 実数を成分とする n×n正則行列の (乗法に関する)群をGLn(R)と書く. 群 SLn(R)

を, 行列式が 1 の行列からなる, GLn(R) の部分群とする. 関係 SLn(R) / GLn(R)

を示そう.
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