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4 略解 – 対称群と交代群

1. σ =

(
1 2 3 4 5

5 4 1 2 3

)
= (13) ◦ (24) ◦ (15). 他の書き方もあります.

2. 上のように奇数個でかけるので奇置換.

3. ぶ 1 任意の偶数 2a, 2b (a, b ∈ Z) に対して, 2a + 2b = 2(a + b) ∈ 2Z. は偶数.

ぶ 2 任意の偶数 2a (a ∈ Z) に対して, 逆元 −2a = 2(−a) ∈ 2Z は偶数.

5 部分群による類別

5.1 先週の残り

置換 σ =

(
1 2 3 4 5

5 4 1 2 3

)
∈ S5 に対して, f(x1, x2, x3, x4, x5) = x1 + x2x3x4 + x3

5 の

とき, σf を求めよう.

5.2 同値関係

Z の次の 2項関係 ∼ は同値関係か? 証明するか反例を挙げよう. a, b ∈ Z.

1. a ∼ b ⇔ a ≥ b

2. a ∼ b ⇔ (a = b2 または b = a2)

3. a ∼ b ⇔a + b は偶数

4. a ∼ b ⇔a− b は 0 または奇数
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